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p は p ≥ 5 を満たす素数で，すべての空間は p で局所化されている．X を単連結で

p-torsion free mod p finite H 空間とする．

H∗(X;Z/p) = Λ(x1, · · · , xk),

deg xi = 2ni + 1, (1 ≤ n1 ≤ · · · ≤ nk).
(∗)

kをX の rankといい，X をmod p exterior H 空間という．

例.

(1) 奇数次元球面 S2n+1 (rank 1)

H∗(S2n+1;Z/p) = Λ(x)

deg x = 2n+ 1

(2) Bn(p) (rank 2)

H∗(Bn(p);Z/p) = Λ(x1, x2)

deg x1 = 2n+ 1, deg x2 = 2n+ 2(p− 1) + 1, P1(x1) = x2

で与えられる．

Theorem (Kumpel [3], Hemmi [2]).

(1) (2nk + 1)− (2n1 + 1) < 2(p− 1)であれば，X は p-regularになる．つまり，

X ' S2n1+1 × · · · × S2nk+1

と表される．

(2) (2nk + 1) − (2n1 + 1) < 4(p − 1)であれば，X は quasi p-regularになる. つまり，

X は奇数次元球面や Bn(p)の積として表される．

研究目的.

1. (2nk + 1)− (2n1 + 1) < 6(p− 1)のとき，p-irreducibleなmod p exterior H 空間を

構成する

2. (2nk + 1)− (2n1 + 1) < 6(p− 1)のとき，X は上で構成した空間の積に分解するこ

とを示す．

Theorem (Cooke-Harper-Zabrodsky [1]).

Y をmod p exterior H 空間とする．このとき，Hopf構成 H(m) : Y ∗ Y → ΣY と写像

Σα : S2nk+1 → ΣY による week pull-back を Y [α]とする．

Y −−−−→ Y ∗ Y H(m)−−−−→ ΣY∥∥∥ x xΣα

Y −−−−→ Y [α] −−−−→ S2nk+1

k < p− 1ならば，Y [α]は rank kのmod p exterior H 空間である．



Theorem.

p ≥ 5, X を rank kのmod p exterior H 空間とする．(2nk + 1)− (2n1 + 1) < 6(p− 1)

ならば，X は次の空間の積にホモトピー同値である．

(1) S2n+1

(2) S2n+1[α1]

(3) S2n+1[α2]

(4) (S2n+1[α1])[α̃1]

(5) (S2n+1[α1])[ε◦α2]

(6) (S2n+1 × S2n+2(p−1)+1)[α2, α1]

参考文献

[1] G. Cooke, J. Harper, and A. Zabrodsky, Torsion free mod p H-spaces of low rank,

Topology 18 (1979), 349–359.

[2] Y. Hemmi, Mod p decompositions of Mod p finite H-spaces, Mem. Fac. Sci. Kochi

Univ. (Math.) 22 (2001), 59–65.

[3] P. G. Kumpel, Jr., On p-equivalences of mod p H-spaces, Quart. J. Math. Oxford (2)

23 (1972), 173–178.


